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双 阶乘 丁 数 SnarandadexX 阶 乘 ， 
对 于 任意 整数 锌 它 的 Snarandache 双 阶乘 为 
ml 1 国 ee 


分” 4 和 各 if m is even 


如 : 3!1! 王 1X3 王 36!1 一 2X4X6 一 4& 
双 阶 乘 本 数 SdK np: 对 于 Snarandache 双 阶乘 , 我 
们 定义 酚 数 : 对 任意 的 正 整数 节 双 阶乘 酚 数 
Sd《 了 定义 为 最 小 的 正 整数 mz 使 得 巴 ! 是 区 广 个 倍 
数 即 St = 一世 有 下 m! 一 印 mE NI Ni 
对 于 Smnatandaqhe 双 阶乘 而 言 双 阶 乘 函 数 
sdk《 m 的 前 几 项 值 为 
Sdkl1) 一 Sdk2) 一 2 Sdk3) 一 3 Sdk4) 一 4 
Sdks) 一 S Sdk6) 一 6 Sdk7) 一 和 3 
Sdk8) 一 4 Sdk9) 一 9 SdK10) = 10 Sdkll) 一 
1}1 Sdkl2) 王 6 SdKl3 ) 一 13 
Sdk14) 一 14 Sdk15) 一 S SdK16) 一 6 …。 
关于 双 阶 乘 本 数 SdK m, 已 有 许多 学 者 ”对 这 个 
数列 进行 了 研究 : 在 文献 [ 熙 中 , 必 en chio 天 ashihamfa 


介绍 了 这 一 画 数 文献 [ 3 3 研究 了 有 关 六 


> SS 全 散 性 同时 给 出 了 Diaphantine 方 程 


了 
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滑 要 利用 初等 方法 和 解析 方法 , 研究 了 双 阶 乘 函数 Sdf( 的 性 质 , 获得 了 几 4 久 强 的 均值 性 质 及 渐进 公式 。 
关键 词 Sarandache 水 数 复合 函数 均值 渐 近 公式 


sdf pn = Sdf n+1) 解 的 讨论 , 特别 是 文献 [ 2] .给 
出 了 一 个 较 强 的 渐 近 公式 

局 
KenichioKashihar 和 建议 我 们 研究 Sm 与 St m 之 
间 的 关系 , 本 文通 过 初等 方法 和 解析 方法 研究 了 双 阶 
乘 画 数 K 钦 方 及 其 它 的 复合 的 均值 估计 问题 并 获得 
了 几 个 较 强 的 渐 近 公式 , 推广 了 文献 [ 6 的 结果 . 

定理 1 对 任意 的 实数 . 对 任意 国定 的 正 整数 
芭 〗 及 有 渐 近 公式 


于 国人 
2 CSdK PCD) 一 和 


其 中 FCO 是 的 最 大 素 因 子 ，9( 和 2 3 …， 及 是 
可 计算 常数， 
推论 当 kk= 2 时 


5C2) 六 
084 二 二 也 玖 关 全 有 5 本 二 半 


x 
区 


其 中 5(3 是 Rianann Zet 町 数 ， SC 二 2 3 … 马 
是 可 计算 稼 数 . 

定理 2 对 任意 的 实数 , 对 任意 固定 的 正 整数 
K ] 莹 2) 及 寺 有 渐 近 公式 


1 、 汪 H I C 汪 1 
Sdfn 位 k (KK jos Sa 
人 上 请 


1 
王 小 
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其 中 5( 引 是 Rianann Ze 西数 ， 
是 可 计算 常数 。 
推论 当 一 2 时 


C 
2 (CSH 一 SoD7) 3 -证 x 十 


(Ci 一 2 3 …， 


2 几 个 引 理 及 其 证 明 


引 理 1 对 于 任何 实数 达 1 有 渐 近 公式 
设 r ( 习 3 由 Abe 孙 和 公式 7 及 素数 定 


K 芭 
理 x( 习 一 2 4 
其 中 as 一 ( 二 1D) (过 123…， DB。 
引 理 2 的 证 明 可 参阅 文献 [了 中 定理 4 2 及 文 
献 [ 习 中 定理 3 2 
引 理 2 设 "是 素 数 ， 人 


人 二 二 辣 RS + | 


证 明 由 Ape 于 和 公式 “及 引 理 ! 有 
> 一 。 点 (9 一 申 jdk Code 


人 1 IE 习 - 
生 1 2 人 
避 证 Sr 人 
是 1 > 3 上 H 隶 1 加 
Fr nx krl 一 呈 2 | 


1 
TD 


3 定理 的 证 明 


定理 开 证 明 : 

对 于 任意 的 区 1 9 一 及 说 … 卫 为 区 标准 
素 因 子 分 和 区间 风 地 的 所 有 正 整 数 2 份 成 如 
下 两 个 部 分 
信 区 间 (1 下 满足 PFCD 二 /了 所 有 正 整 数 ? 和 二 


2 … 上 其 中 了 (是 I 的 最 大 素 因 子 . 
也 表示 区 间 (1 下 中 不 属于 集合 A 的 正 整 数 
那么 : 


0 CSdD 一 PCD 》 十 


市 风 
吧 x 


(SdKD) 一 PCD 六 


人 


若 0 全 则 nmPCD) 目 本 而 PCm 由 人 
定义 知 Sd《K2) = 2 对 于 任意 正 整 数 m> 2 且 
nE A 若 2|PSdKz? 王 2PCn 若 2PSdkD) 一 
PCDm， 根 据 这 个 性 质 有 

2 (SI 一 KD) 一 六 (Sat 一 PC 鼎 六 十 
下 和 A 2 到 和 


>，(Sdpzn-D 一 K2n-1D)) 一 


> (Sdf2n 一 Pom) 一 


汞 也 
2E 和 


3 (2PCDm 一 


长 二 


PC m 六 一 


区 了 
2 捷 和 A 


>，(PCnm 天 一 


一 >， >,， 片 (10) 


发 了 02 革 Km 
由 引 理 2 有 
2 玫 三 jeo=[ 二 <o- 加 bw dc 


2 民 丰 
水 1 ”和 区 : 的 兴 1 
红 EH]j 亚 | 
(11) 
是 


式 (1 冲 用 到 估计 式 2 V 关 H 
可 计算 常数 。 


注意 到 六 -二 一 SCKT1) 根据 式 (10) 式 
(11 亲 得 
人 (CSd《X 巴 一 


(Ci 一 2 3.…， 


SCkHF1) 丰 ! ， 妆 9 民 : 


PC 二 全 
人 


0 
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式 (12 冲 9(i 一 2 3…， 驴 是 可 计算 常数 . 

对 于 任意 的 区 1 且 mE 也 易 见 Sd《 蕊 冬 /nnn 
和 PCD 入 VB 故 有 

(CSdf 蔬 一 PCD ) 0 nn 四 n< 术 x (13) 
芭 了 B 


结合 式 (12 和 式 (13)》 立刻 有 


地 A 

2 主人 全 区 一 2 CS 四 一 Km) 十 
>，(SdKan 一 PCD 和 太一 
xx 
地 B 
5CKH1) 并 1 G 避 
8CKHI) px 所 ! ix、 


4 让 
ne 
其 中 5( 引 是 Rianann Zet 丁 数 ， 这 就 完成 了 定理 
的 证 明 。 

现在 我 们 证 明定 理 2 

若 nDE ASDD 一 PmD= 王 0Q0 若 nE B 
|Sn -Pool 冬 V 根据 文献 6] 的 结论 与 定理 
2 的 证 明 我 们 有 
之 (SdX 马 一 


G2，(PCnD 一 
二 x 


S9) 一 > (SI 巴 一 PCm ) 十 


So)(CSdKam 一 PCnD) 十 
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C 他 《下 下 一 吕 马 ) (SI 马 一 PC 芒 )” 十 … 十 
5CKH1) 类 
(PC ny 一 | 
人 


工 G 民 1 淮 1 
2 
其 中 5(9 是 Rienann Zeta 陨 数 。 这 就 完成 了 定理 3 


的 证 明 . 
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[ Abstracf UJsing the elkementary and anaytcmethods 和 emean value pliopertrties of heDouble factorial fonction 
Sdf( mD il8 studiedq Seve 了 fa] shampermean value fomula of the fonction Sdf( mD isS given 


[ 民 eywordy Snarandadhe fancton 


mean Value 


asynptotic 刀 muha 


